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PRACOWNIK/ZESPÓŁ ZGŁASZAJĄCY/REALIZUJĄCY KURS:  prof. dr hab. inż. 

Krzysztof Bogdan 

KATEDRA Matematyki (K1) na Wydziale Matematyki (W13) 

KARTA PRZEDMIOTU 

Nazwa w języku polskim: Całka stochastyczna i teoria martyngałów 

Nazwa w języku angielskim: Stochastic integral and the theory of martingales 

Kurs powadzony jest w języku polskim 

Kurs specjalistyczne przeznaczone dla doktorantów odbywających kształcenie  

w danej dyscyplinie: 

1) przedmiot specjalistyczny w dyscyplinie naukowej: matematyka 

Kod przedmiotu: MAQ100125W 

 

 

 

 
Wykład 

autorski 
Lektorat Seminarium Różne formy 

Liczba godzin zajęć 

zorganizowanych w Uczelni (ZZU) 
30   

 

Forma zaliczenia – na ocenę Egzamin    

 

 
 

WYMAGANIA WSTĘPNE W ZAKRESIE WIEDZY, UMIEJĘTNOŚCI I INNYCH 

KOMPETENCJI 

1. Znajomość rachunku prawdopodobieństwa i podstaw procesów stochastycznych 

2. Kompetencje w docieraniu do uzupełniających obszarów wiedzy i umiejętności 

 
 

\ 

 

 

CELE PRZEDMIOTU 

C1  Student zapozna się z wybranymi pojęciami i wynikami w teorii całkowania stochastycznego i teorii 

martyngałów. 

C2 Student nabędzie umiejętność posługiwania całką stochastyczną i martyngałami w analizie 

stochastycznej. 
 

 

 

 

TREŚCI PROGRAMOWE 

 

Forma zajęć – wykład autorski (Wa) Liczba godzin  

Wa1 Filtracja, warunkowa wartość oczekiwana, martyngał 2 

Wa2 Zbieżność martyngałów 2 

Wa3 Nierówności Burkholdera-Gundy’ego 2 

Wa4 Losowe miary Poissona 2 

Wa5 Wzór Mecke-Palma 2 

Wa6 Martyngały definiowane przez całki względem miar Poissona 2 

Wa7 Konstrukcja Lévy’ego-Itô procesów Lévy’ego 2 

Wa8 Proces Wienera  2 
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Wa9 Biały szum i Wielomiany Hermite’a 2 

Wa10 Ortogonalne miary losowe 2 

Wa11 Całkowanie stochastyczne względem miar losowych 2 

Wa12 Elementu rachunku Malliavina dla procesów skokowych 2 

Wa13 Elementy rachunku Malliavina dla procesu Wienera 2 

Wa14 Stochastyczne równania różniczkowe i rozwinięcia Wagnera-Platena 2 

Wa15 System Lévy’ego dla procesów Markowa 2 

 Suma godzin 30 

 

 

 STOSOWANE NARZĘDZIA DYDAKTYCZNE 

N1. wykład 

N2. konsultacje 

N3. prace pisemne: rozwiązywanie zadań i problemów 

 

 

 

 

OSIĄGANE EFEKTY UCZENIA SIĘ 

Rodzaj efektu uczenia się 
Kod składnika opisu 

efektu uczenia się 
Sposób weryfikacji 

Wiedza P8S_WG zna podstawowe wyniki teorii martyngałów i całki 

stochastycznej 

Umiejętności P8S_UW potrafi dobrać i przeprowadzić metody analizy 

stochastycznej przy badaniu procesów skokowych i 

ciągłych  

Kompetencje społeczne P8S_KO rozumie wagę i znaczenie prowadzenia działalności 

badawczej i dydaktycznej 
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